الدوال اللوغاريتمية والأسية 


1 دالة اللوغاريتم النيبري 
7 تعيف 
نسمي دالة اللوغاريتم النيبري الدالة الأصلية ۴ للدالة 
IR‏ + إممد,0[ : f‏ 
1 
e‏ 
58 
والتي تحقق 0-(7)1/ ونرمز لها ب 12 أو 1098 
5 لذ 
In : ]O0,+o[ 3 IR )*‏ 
Dy, = ]0,+oof (*‏ 
*) نعتبر الدالة (() )1= (۸) f‏ 
لدينا x€ D, *1u(x)>0‏ 
*) نعتبر الدالة |( J (x) =1n|‏ 
لدينا #0 ()ا جه xe D,‏ 


In) =0 )* (c 
) e=2,71828 مع‎ ( In(e)=1 )* 
(Vre 0( :In(e')=r (*% 


(2) خاصيات الدالة مآ 
ليكن 4<0« و 5<0 و 70 
*) 125+ م ماع In(ab)‏ 


In(a')=rlna )* 


e =-lna )* 
0 


In) -lna-lnb )* 


Ina =lInb a=b )* 
Ina <Inb ta<b )* 
: ملاحظة‎ 


*) إذاكان 0< 05 فإن : || In(ab) = In |a| + 1n‏ 
e‏ 4 من 0 
*) إذاكان 00 فإن إظإها- إه| ساك In)‏ 


In(a”) = n1n |a| : إذاكان 0< ”4م فإن‎ )* 


(6) إشارة ( اها 


) 1 ) الاشتقاق 
1 

(Vx>0) :(Inx)'=—  (# 
Xx 


u(x) 
1 ا‎ 
(Inu(x)) 0 
10) 6 
U(x) 
النهايات الإعتيادية‎ )5( 


( In(too) = +0 ) lim In(x) = +e (a 


(In(0)=— ) limln()=—ee © 


(Inu |x) = 


EE. 


x41 ¥ 


lim xIinx=0 (d 
x40 


E DS 


XxX‏ 0ج 


Int 
ر)x( و ممه ج‎ 
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u(x)In(v(x)) 


v(x)3 0" ماج‎ 

0 Inf 

a O 
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1]) دالة الأس النيبري 


()تعريف 
نسمي دالة الأس النيبري الدالة العكسية للدلة «1ونرمز لها 
بالرمز "ع ج × 
ملاحظة 
ه) #) الدالة "ع ج x‏ معرفة على R‏ . 
(Vxe R):e" >0 )*‏ 
“=e )# e” =1 )* (b‏ 
(Vxe R) :In(e)=x )* (ec‏ 
(Vx>0): e" = x (*‏ 


(VxeR)(Vy >0) :e“ برح‎ eln(y)=x )* (d 


اخاصات 
ليكن ®8 ع reds ×, y‏ 


e7 =e". )« 


xX 
ددم‎ 6 


e” =0 4= y )* 
e <e 4X<Y )* 
(3)الاشتقاق‎ 
(Vxe R) : *مح'(#ع)‎ )«# 


0 =1 '(x)e“ 6 


النهايات الإعتيادية 
lim e = +o (a‏ 
lim e” =0 6‏ 


e 
lim - - ممد‎ (c 


+ × 


lim xe =0 (d 


1 

3 
جه + ج (x)ر‏ 
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u(x)e' ® - p(x) 


w(x) 


“م1 ج م جح (ز )نا 


لحكبيع ع م4 ج رعدا)م 
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11]) دالة اللوغاريتم للأساس © . | 
()تعريف 
ليكن [1])- 8R”‏ ع» نسمي دالة اللوغاريتم للأساس 4ى 
الدالة التي نرمز لها ب ,102 والمعرفة ب : 
(Vx >0):10g, (x) = E‏ 
In a‏ 
حالات خاصة 
*) الدالة 1٥2,‏ تسمى دالة اللوغاريتم العشري ونرمز لها 
بالرمز 108 
In x‏ 
In10‏ 
*) دالة الللوغارتم النيبيري هي دالة اللوغاريتم ذات الأساس © . 
(2)خاصيات 
*) الدالة رع10 لها نفس خاصيات 2[ . 
log,()=0 )* log,(a)=1 (*‏ 
log(1) =0 (* log(10)=1 (*‏ 
7]) الأس الحقيقي لعدد حقيقي موجب قطعا 
ریف 
لمات = (Va > 0)(Vxe R): a"‏ 
(2)خاصيات 
ليكن 6©<)0 و 5<0 و و ر من R‏ . 


a” =)” )* a” =a" .a” )« 


(Vx >0) :log(x) =108,0 (x) = 


ab” = *(طه)‎ (* 


a dad, 
E 2 6 


a =a” 4 X= ¥ )* 


In(a”)= xIna (* 


